Desenvolvendo o pensamento
aritmeético utilizando os
conceitos da Teoria
dos Numeros

Claudia Lisete Oliveira Groenwald
Lisandra de Oliveira Sauer
Rosvita Fuelber Franke

RESUMO

Este artigo objetiva apresentar atividades didaticas envolvendo a Teoria dos Numeros, anali-
sando o processo de ensino e aprendizagem de conceitos importantes que devem ser desenvolvi-
dos no Ensino Basico, permitindo aos estudantes o refinamento do pensamento aritmético. Apresen-
tamos também uma atividade que pode ser desenvolvida em um curso de formagao de professores.
Foram investigados os seguintes tdpicos: Numeros Inteiros, Divisibilidade, Maximo Divisor Comum e
Congruéncia de Nimeros Inteiros.
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ABSTRACT

This article purposes to present didactic activities involving the Number Theory, analysing the
teaching process and the learning of important concepts which must be developped in Elementary
School, allowing students the refining of the arithmetic thought. We also present an activity that can be
developped inateachers” formation course. The following topics were investigated: Integers Numbers,
Divisibility, Greatest Common Divisor and Integers Numbers Congruence.
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cessidade, investigamos e elaboramos ati-
vidades referentes a Teoria dos Nuimeros,
que ¢ uma area da Matematica que estuda
a relacao entre os Nameros Inteiros. Essas
relagdes podem ser desenvolvidas de for-
ma a estimular nos alunos o interesse pela
Matematica, aprimorando o raciocinio 16-
gico e ampliando a compreensao dos con-
ceitos basicos para o refinamento do pen-
samento aritmético, fazendo com que o
mesmo desenvolva a capacidade de mani-
pular conceitos e propriedades de forma
clara e objetiva.

Nosso grupo de pesquisa investiga
atividades didaticas diversas, procurando
sempre que possivel, contextualizar de ma-
neira histérica os conceitos desenvolvidos
a fim de tornar o assunto abordado mais
interessante e motivador, tanto para os alu-
nos quanto para os professores.

Com o objetivo de estudar os concei-
tos elementares da Teoria dos Numeros,
analisando o processo de ensino e apren-
dizagem de conceitos importantes que
devem ser desenvolvidos no Ensino Basi-
co, foram investigados os seguintes topi-
cos: Numeros Inteiros, Divisibilidade, Ma-
ximo Divisor Comum e Congruéncia de
Numeros Inteiros.

Foram pesquisadas atividades basea-
das na metodologia "Resolucdo de Proble-
mas" que permitem aos alunos do Ensino
Basico desenvolver estratégias de pensa-
mento que melhorem seu raciocinio 16gi-
co e algébrico, possibilitando ao aluno pen-
sar produtivamente. Procuramos sempre
utilizar recursos, que permitam ao aluno
conjeturar, comparar e estabelecer estra-
tégias mentais na resolugao de situagoes
problemas.

2 Um pouco da histéria
da Teoria dos Numeros

E na Grécia que primeiro identificamos
a Teoria dos Nuimeros tal como a entende-
mos hoje em dia. Foram os pitagéricos que
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estudaram as relacoes entre nimeros do
ponto de vista que hoje chamamos Teoria
dos Numeros (figura 1).

Teoria dos Numeros

) <> o]

Figura 1: Relagdes entre os niimeros segundo os pitagoricos

A aritmética era o estudo das propri-
edades fundamentais dos Nimeros Intei-
ros, dominio dos comerciantes e profissio-
nais da época, a logistica é o que chama-
mos de aritmética nos dias de hoje.

Entre os problemas da Teoria dos Nu-
meros abordados pelos gregos antigos estio:

calculo do maximo divisor comum
entre dois nimeros;

a determina¢ido dos ndmeros primos
menores que um inteiro dado;

a demonstracao de que ha uma infi-
nidade de niimeros primos.

Entre os principais estudiosos dessa
teoria podemos citar Euclides de
Alexandria (330 -275 a.C), gedbmetra gre-
go, professor de Matematica a convite do
entao imperador da parte egipcia da Grécia
Antiga: Ptolomeu I. Organizou a obra
monumental "Os Elementos", composta de
13 livros. Os livros VII, VIII e IX estiao de-
dicados a Teoria dos Nimeros. Os concei-
tos numéricos estdo expressos em uma lin-
guagem geométrica, Euclides se refere a
um ndmero como um segmento AB, utili-
zando expressoes do tipo "mede A" ou "esta
medido por" no lugar de é "divisor de" ou
¢ "multiplo de".

Vérios outros matematicos gregos es-
tudaram problemas da Teoria dos Nime-
ros. Destes o mais importante foi sem da-
vida Diofanto. Sua Aritmética, escrita por
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volta de 250 d.C., trata principalmente da
solugdo de equagdes indeterminadas com
coeficientes inteiros.

Embora a Matematica tenha sido in-
tensamente estudada por outros autores
gregos, e posteriormente drabes, indianos
e europeus; a Teoria dos Nimeros caiu em
esquecimento até o século XVII.

Bachet, em 1612, publicou o texto
original em grego da Aritmética de Diofanto,
juntamente com uma tradugao latina, que
era a lingua usada pelos eruditos europeus
da época.

Entre 1621 e 1636 o francés Pierre de
Fermat, magistrado da corte de Toulouse,
adquiriu uma cépia deste livro. Fermatleu o
texto de Diofanto, anotando na margem as
idéias que lhe ocorriam. Isto marcou o inicio
do interesse de Fermat em Teoria dos Nu-
meros, que posteriormente se expressou em
uma torrente de resultados importantes.

Fermat nasceu em 1601, e era um
magistrado por profissdo e nao matemati-
co. Na verdade poucas pessoas viviam de
Matematica naquela época. A comunica-
¢ao entre os matematicos também era pre-
caria, ndo haviam revistas especializadas.
A primeira revista dedicada a Matematica
s6 foi criada em 1794. A comunicagio era
conduzida principalmente através de car-
tas, com algumas pessoas servindo de cen-
tros difusores dos novos resultados.

O mais famoso divulgador dos resul-
tados obtidos na Matemdtica foi o frade fran-
cés Marin Mersenne. Muito amigo de al-
guns dos maiores matematicos da época,
como Descartes, Pascal e o préprio Fermat,
Mersenne logo comunicava a toda a "Repii-
blica de Letras" as novidades mateméticas que
chegavam ao seu conhecimento.

Foi na forma de cartas enviadas a
Mersenne e a outros matematicos contem-
poraneos que boa parte da obra de Fermat
ficou conhecida. Depois da morte de
Fermat em 1665, coube a Samuel Fermat,
filho de Fermat, coletar e publicar a obra
de seu pai, dispersa em cartas e anotagoes.
Ele comecou com a publicagdo da Aritmé-
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tica de Diofanto, incluindo todas as anota-
¢oes feitas por Fermat a margem da sua
copia. Destas anotagdes a mais famosa é o
chamado Ultimo Teorema de Fermat: Nao
existe solu¢do nao nula, para a equagio
x"+y" =2z", onde p>3 eXx,yeznimeros
inteiros. Este resultado s6 foi provado em
1995, pelo inglés Andrew Wiles, quase 300
anos depois de ser anunciado por Fermat.

O sucessor de Fermat foi o suico
Leonhard Euler, que nasceu em 1707, qua-
renta e dois anos depois da morte de
Fermat. Euler publicou uma obra matema-
tica imensa, tendo contribuido para quase
todas as areas da Matemadtica pura e aplica-
da existentes no século XVIII. Euler ndo foi
professor de nenhuma universidade, mas
esteve ligado a academias cientificas na Ale-
manha e na Russia. Essas academias eram,
na verdade, institui¢cbes de pesquisa, cujas
atas publicavam primordialmente as con-
tribuigoes cientificas de seus membros.

O interesse de Euler em Teoria dos
Numeros teve inicio em sua correspondén-
cia com Christian Goldbach, foi através
dele que Euler chegou a obra de Fermat.
Em sua primeira carta a Euler em 1729,
Goldbach acrescenta o seguinte PS: Tocé
conhece a observagdo de Fermat de que todos

os niimeros 22" +1 sdao primos? Ele disse que
nao sabia provd-la; nem ninguém conseguiu
fazé-lo, que eu tenha conhecimento.

Euler reage com ceticismo e ndo de-
monstra muito interesse, mas Goldbach
nao desiste e volta ao assunto. Em 1730,
Euler comeca finalmente a ler a obra de
Fermat. Nos anos seguintes ele provaria e
estenderia grande parte dos resultados
enunciados por Fermat, resolvendo inclu-
sive a questao proposta por Goldbach.

Através de seus trabalhos Euler po-
pularizou a Teoria dos Numeros como
Fermat ndo havia conseguido.

Podemos destacar dos estudos de
Goldbach a famosa conjectura que afirma:
"Todo mimero par maior que 2 pode ser de-
composto na soma de dois nimeros primos".
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Este resultado ndo foi provado até os dias
de hoje.

Porém o desenvolvimento sistemati-
co da Teoria dos Nuameros sé teve inicio
com a obra Disquisitiones arithmeticae do ale-
mao C. F. Gauss, publicada em 1801.

3 Exemplos de atividades
para o Ensino Basico

Com o objetivo de que a Teoria dos
Numeros ganhe espago nos curriculos es-
colares, apresentamos exemplos da utiliza-
¢do dessa teoria no processo de ensino e
aprendizagem da Matemitica.

3.1 Ensino Fundamental
3.1.1 Adivinhando o algarismo suprimido

Pede-se para alguém pensar em um
nimero de varios algarismos e somar esses
algarismos. Em seguida pede-se que a pes-
soa subtraia a soma do niimero pensado. A
pessoa deve entdo ocultar um algarismo
desse altimo resultado obtido e informar o
valor da soma dos algarismos restantes. Com
isso o proponente da brincadeira "adivinha"
o algarismo que foi ocultado.

Exemplo: Ntiimero pensado,

A = 5436789

A-S=5436789-(5+4+3+6+7+8+9)
= 5436789 - 42 = 5436747

A pessoa oculta, por exemplo, o alga-
rismo 7 e fornece a soma dos outros que é
5+4+3+6+7+8+9 = 29. Como a soma
de todos os algarismos deve ser um multi-
plode 9, "adivinha-se"que o algarismo ocul-
tado é 7, uma vez que 29 + 7 = 36.

Justificamos o fato acima através da
seguinte proposicao:

Proposigdo: Seja A um nimero natu-
ral formado pelos algarismos ay,ay,...,a,
entdo A- § é um multiplo de 9, onde

S=a,+a,+...+a, .
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Demonstragao: A prova utiliza a repre-
senta¢ao decimal do niimero A:
A= 10""a,+10"2 . a,+...+10-a, ; +a, , lOgO,

A-S= 10" .2, 410" 2 ay+..+10 -8, 4 +8, — (@ + 8 +...+ 8, 1 +a,),
A-S= (10" -1)-a,+(10"2~1) -2, +..49.a,,, que € um
multiplo de 9.

3.1.2 Anos bissextos e a divisao por 4*

O tempo que a Terra leva para dar a
volta em torno do Sol (movimento de
translacao) é de aproximadamente 365 dias
e 6 horas. O que fazer com essa diferenca
de 6 horas?

Para resolver a questdo, um pouco
antes do inicio da Era Crista, o imperador
romano Jualio César implantou o calenda-
rio Juliano, que apresenta um dia extra a
cada 4 anos. Com isso, de 4 em 4 anos,
temos um ano de 366 dias, que é chamado
de ano bissexto. O dia "a mais" é 29 de fe-
vereiro.

Havia um pequeno problema a corri-
git. E que o periodo de translagio nio é
exatamente 365 dias e 6 horas, mas de 365
dias, 5 horas, 48 minutos e 46,7 segundos.

Para corrigir o erro resultante dessa
diferenca, o papa Gregério XIII suprimiu
10 dias do ano de 1582 (5 a 14 de outu-
bro). Além disso, suprimiu o dia 29 de fe-
vereiro de alguns anos terminados em 00,
pois os anos terminados em 00 s6 serdo
bissextos se forem divididos exatamente por
400. Assim, os anos de 1600 e 2000 sao
bissextos e os anos de 1700, 1800 e 1900
nao sao bissextos.

Muitos eventos ocorrem de 4 em 4
anos: a Copa do Mundo de Futebol, as
Olimpfiadas, as elei¢oes etc. Quanto as
Olimpiadas, ha um fato curioso: organiza-
das desde 1896, elas sempre coincidiram
com os anos bissextos, com excecio de um
unico ano, 1900.

Veja no quadro a seguir a seqiiéncia
dos anos em que se realizaram as Olimpia-
das, reconhecidas pelo comité olimpico.

Nao foram realizadas as Olimpiadas

! Atividade desenvolvida em IC financiada pelo CNPq
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ANO CIDADE ANO CIDADE
1896 Atenas (Grécia) 1956 Melbourne (Australia)
1900 Paris (Franga) 1960 Roma (Italia)
1904 Saint Louis (EUA) 1964 Téquio (Japao)
1908 Londres (Inglaterra) 1968 Cidade do México (México)
1912 Estocolmo (Suécia) 1972 Munique (Alemanha)
1920 Antuérpia (Bélgica) 1976 Montreal (Canada)
1924 Paris (Franga) 1980 Moscou (URSS)
1928 Amsterda (Holanda) 1984 Los Angeles (EUA)
1932 Los Angeles (EUA) 1988 Seul (Coréia do Sul)
1936 Berlim (Alemanha) 1992 Barcelona (Espanha)
1948 Londres (Inglaterra) 1996 Atlanta (EUA)
1952 Helsinque (Finlandia) 2000 Sydney (Australia)
2004 Atenas (Grécia)

de 1916, 1940 e 1944 devido as Guerras
Mundiais. A Olimpiada realizada em Ate-
nas, em 1906, ndo foi homologada pelo
Comité Olimpico.

Os nimeros correspondentes aos anos
em que as Olimpiadas foram organizadas tém
uma particularidade em comum, sdo nime-
ros que, divididos por 4 apresentam resto zero.
Da forma como foi organizado nosso calen-
dario, todo ano bissexto é multiplo de 4.

A maneira mais simples de verificar
se um ano, que nao termina em 00, é bis-
sexto é observar os dois tltimos algarismos
do ano e determinar se o nimero formado
por eles é divisivel por 4.

Vamos considerar, por exemplo, o ano
de 1996.

1996 é bissexto. Veja: 1996 = 1900 +
96, onde: 1900 é multiplo de 100 e 100 é
multiplo de 4; 96 é maultiplo de 4 porque
pode ser decomposto em multiplos de 4
(96 = 80 + 16).

3.1.3 Divertimento com calendarios

Tome qualquer calendario. Peca para
um amigo escolher 4 dias que formam um
quadrado como os quatro abaixo. Seu ami-
go deve soma-los e informa-lhe a soma dos
quatro dias, com essa informacéao, vocé
podera descobrir quais sdo os quatro dias.

Exemplo:

Dias escolhidos: 1, 2,8 € 9

segunda terca quarta
1 2 3 4 5 6 7

8 9 10 1 12 13 14
15 16 17 18 19 20 21

quinta sexta sdbado domingo

22 23 24 25 26 27 28
29 30
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Soma dos dias: 20
Resolucio:
a) O primeiro dia chamaremos de x;

b) Para formarmos um quadrado, devere-
mos escolher um ntmero consecutivo ao
anterior, logo este serd da formax + 1;

¢) O proximo namero escolhido, deve-
rd ser aquele que se encontra abaixo
do primeiro nimero; para que possa-
mos formar um quadrado, este entdo
serd da forma x + 7, devido a sua dis-
tancia do primeiro nimero (contan-
do sempre a partir do primeiro para a
direita, até chegar no nimero);

d) O ultimo nimero devera ser aquele
que estd abaixo do segundo nimero
escolhido e consecutivo ao terceiro nd-
mero, para que assim seja constituido
o nosso quadrado 2 x 2 dias; este de-
vera ser da forma x + 8, devido a sua
distancia do segundo nimero (con-
tando sempre a partir do segundo
para a direita, até chegar no nimero).

e) Entao, pelos critérios abordados acima,
temos que a soma dos quatro dias sera:

X+(x+1)+(x+7)+(x+8) =total da soma dos
dias (T)
4x+16 =T
4x=T-16
T-16
Xx=——
4

x=—-4
4

f) Temos que T = 20, logo:
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- o primeiro dia sera:

x=?—4:>x=5—4:>x=1
-segundodia:x+1=1+1=2
-terceirodia:x +7=1+7 =38
-quartodia:x + 8=1+8=9

g) Logo os dias escolhidos foram: 1, 2, 8,9

Portanto o modelo matematico para essa
.. . T L.
atividade sera: x = 1 -4, onde x é o dia es-
colhido e T é a soma dos dias escolhidos.

3.2 Ensino Médio
3.2.1 Curiosidade sobre os niimeros de
Fibonacci®
Utilizando os niimeros de uma seqiién-
cia de Fibonacci afirma-se que a soma de
quaisquer 10 termos consecutivos ¢é igual a
11 vezes o sétimo nimero da seqiiéncia.

Exemplo: Dada a seqiiéncia

3,5,8,13,21,34,55,89,144 ,233,...

A soma dos dez primeiros niimeros é
igual a 11-55 =605, porque 55 é sétimo
nimero da seqiiéncia.

Observe-se que vale a igualdade

A 3 2

/s 5 4

/s 8 6

14 13 10
/s 21 16
I 34 26
e 55 42
Iz 89 68
I 144 110
Jio 233 178
Ju 377 288
Jis 610 466

2 Atividade desenvolvida em IC financiada pela ULBRA
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fn+2 _fZ zllfn—3;

flz_fz :11f7
2. 610—-5=11.55
605 =605

flz_fz :11f7
b, 466—-4=11.42
462 = 462

Demonstracao:
Para a seqiiéncia de Fibonacci temos:

S = fo =11f,_; para n =10.

Por outro lado,

Jor=Fr =t 1o

S = Lo=tu+fo— 1o

o= L= fot o+ o= 1o
o= =2 0+ - /o)

Sz = 1 :2(fq+fss)+f<) — 1y
Jor = F2=3f+2f— fo)

Sur2 = 1> :3(f8 +f7)+2f8 — [y
Jor =2 =5F+31 - 1o

Sur2 = 1> :5(f7 +f6)+3f7 —fy
Jur =S =81 +5fs— 1o

Jro = Fo =80+ )+ 50~ 1)
Jur = o =13 +8fs = 11

Sur2 = 1> :13(/[5 +f4)+8f5 —fy
Jowa = Fo =215 +13f, = fo;

Sur2 = 1> :21(f4 +f3)+13f4 —fas
Jua = fo =341, 211, - 5

Sz = 1 :34(/[3 +f2)+21f3 — 1y
Jua = f2 =55 +34f, = 1y,

Sur2 = 1> :55(f2 _f1)+33f2;
Jur2 —fo =881, +55f,.
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Logo fn+2 —fz :]‘]‘flfr}’
11f7=11(fb+f5):>11f7:ll(fs+f4+f5).
1, =11Qf, + £,)= 11f, =1Q(F, + £,)+ £}
Uf, =116, +24)= 11/ =1G(f + £)+21, )
11f7=11(5f3+3f2):>11f7:11(5(/[2-'-/{1)-'-3/{2).
11f, =1/, +5£,)= 111, =88, +55,.

para n =10.

3.2.2 Leitor de mentes
Apresentamos agora uma atividade
didatica, para os alunos do Ensino Basico,
que se utiliza dos conceitos de congruéncia

para sua compreensao: o Leitor de Mentes.
Esta curiosidade pode ser encontrada

na pagina da internet www.aparece.com/

leitor_de_mentes.htm

1- Pense em um nuimero de dois digitos,
(como exemplo, utilizaremos o 95)

2- Subtraia deste nimero a soma dos
digitos do namero pensado, (95-
14=81)

3- Olhe na tabela abaixo o simbolo cor-
respondente ao nimero encontrado.

4- Concentre-se no simbolo e clique no
quadrado magico:

99 | A (98| % |97 | & |96 | & |95 | % |94 | & |93 | & |92| @ |91 | & |90 |
890 | & |88 | A |87 | # 8 | & |85 | A (84| % 83| A 82| % 81| v | 80| A
79| % |78 | A | 7T | & |76 | & |75 | & (74| & |73 | # |72 | @ |71 | % | 70| &
69| A |68 & |67 | @ | 66| & [ 65| % [ 64| &% [ 63| @ 62| & | 61| & | 60| &
59| & |58 % |57 | & |56 8 |55 # 54| e 53| A 52| & (51| #|50]|%
49 | & |48 | & |47 | A [ 46| A [ 45| v (44| A 43| % |42 | % (41| A | 40| A
39| % |38 A |37 | & [36]| v 35| A (34| & |33 & 32| # |31|% (30| &
29 | A [ 28 | A (27| w |26 | A |25 & |24| @ |23 | A |22 | % |21 | @ |20 | &
19| % (18 | v |17 | & |16 | # | 15 14| % (13| @ |12 | $ |11 | & |10 | %
9|1 v | 8 Ao | T | a6 |6 | a|5|% ] 4| 6|3 | 6|2|%|1|as6|0]|s

Ao clicar no quadrado, aparecera o sim-
bolo que o aluno visualizou. No exemplo, que
¢ o niimero 81, aparecera o simbolo .

A explicagdo para essa atividade esta
baseada na congruéncia médulo 9, veja-
mos:

a=b(mod9)ea, = b(mod?9)
a—a;, =b—b(mod9)

a—a, =0(mod9) = a—a, édivisivel por 9
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Exemplo: 95 dividido por 9 tem resto 5;
9+5=14 e 14 dividido por 9 tem resto 5;
A diferenga 95-14=81 ¢ divisivel por 9.
Considerando um nimero ab de dois al-
garismos, que pode ser representado por
10a+b, temos: ab- (a+b) = 10a+b-a-b=9a
Logo, o resultado sempre ¢é divisivel
por 9 e, analisando a tabela com os simbo-
los, podemos observar que todos os multi-
plos de 9, possuem o mesmo simbolo.
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4 Exemplo de atividades
para um curso de for-
macgao de professores

Para motivar o desenvolvimento de
topicos da Teoria de Ntimeros no Ensino
Basico é importante que os alunos de Cur-
sos de Licenciatura em Matemadtica anali-
sem o processo de ensino e aprendizagem
desses conceitos, tendo a oportunidade de
conhecer e atuar com atividades que en-
volvem essa teoria. Com esse objetivo apre-
sentamos a atividade a seguir.

4.1 Que dia é hoje??

Sejam a e b dois inteiros quaisquer e
seja m, um inteiro positivo fixo. Dizemos
que a é congruente a b médulo m se m di-
vide a diferenca a - b, ou seja, existe um
inteiro ¢ tal que a - b= m.q.

Notagdo: a=b(mod m)

Ex.: a), 24 =3(mod7) pois 7|(24-3)

b) —15 = -63(mod8), pois 8|(-15- (- 63))

Chama-se classe residual médulo m

de um inteiro a o conjunto de todos os in-
teiros que sao congruentes a a médulo m.

Notacao:
am = {xez|x =amodm)}= {x ez‘m|(x—a)}
ou seja,
a =1\xtal quex=a+qm,qecz }-
E usual também encontrarmos a seguinte
notagao:
a={xez| x=a+gm,qgez }

Exemplo: A classe residual médulo 3
do inteiro 2 é o conjunto:

23={3/x=2+3q, gez }=1{..-7,-4,-1258..},
2={3/x=2+3q, gez }=1{..-7,-4,-1258,..}
, ou

Observe que, 23 = (— 7)3 =53 =...,0u

% Atividade desenvolvida em IC financiada pela
FAPERGS
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seja, apesar dos simbolos serem distintos
eles representam um mesmo conjunto (a
classe residual médulo 3 do inteiro 2).

Uma aplicagdo interessante a teoria de
congruéncia e classes residuais é na deter-
minagao dos dias da semana em um de-
terminado ano.

Analisaremos um exemplo com o ano
de 2003.

Para viabilizar a compreensao, tomare-
mos como referéncia o més de junho, no qual
o dia 1° deste més foi justamente o domin-
go, dia 2 na segunda-feira, dia 3 na terca-
feira e assim sucessivamente até o dia 7 que
caiu no sabado. Como as semanas possuem
7 dias, montamos a seguinte tabela:

Tabela 1

Constantes dos Dias
DOMINGO | SEGUNDA | TERGA | QUARTA | QUINTA | SEXTA | SABADO
1 2 3 4 5 6 0

0 7=0(mod7)

Analisando o dia 13 de junho como
exemplo. Sabemos que este dia é uma sex-
ta-feira, e por congruéncia obtemos,

13 =6(mod7), o que comprova a tabela

acima.

Agora analisando o que acontece com
os demais meses.

Como junho é o més de referéncia,
determinamos a ele uma constante c, sen-
do¢c=0.

Consideremos agora o dia 30 de ju-
nho, temos que 30 =2(mod 7), ou seja,
este dia é uma segunda-feira, logo o dia 1°
de julho serd em uma terca-feira, mas
1= 1(mod 7), que pela nossa tabela é do-

mingo. Portanto, as classes nao estao coin-
cidindo com o dia da semana do més de
julho, conforme a tabela.

Para que possamos determinar o dia
do més posterior, no caso julho, devemos
ajustar as classes residuais. Pegamos a cons-
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tante ¢ =(Q, e a classe residual do altimo

dia do més de junho e os somamos, obte-
mos assim a constante do més (julho) que
por sua vez é adicionado a classe residual
do dia estudado.

Portanto, para julho temos que

30 = 2(mod 7), logo a constante de julho é
¢ =0+2= ¢ =2 .Eparal®dejulho, con-
cluimos que 1+2=3, logo é uma terca-feira.

Em agosto temos, 31= 3 (mod 7), logo
para calcular a constante do més de agosto,
pegamos a constante de julho, ¢ = 2 e adici-

onamos 3, c =2+3 = ¢ =5.Epara25de
agosto temos, 25 =4 (mod 7), assim temos

que 5+ 4 = 9, que pertence a classe residual

2 médulo 7, logo é uma segunda-feira.

Para o més anterior, no nosso caso
maio, devemos achar a classe residual do
seu ultimo dia e subtrair da constante do
més de junho, assim obteremos a constan-
te do més de maio.

Sabemos que maio tem 31 dias, assim,

31=3 (mod 7) entdo a constante do més
de maioé ¢ =0—-3 = ¢ = -3, mas como
estamos trabalhamos com valores positivos,
temos que a classe residual — 3 mdédulo
7, também ¢ igual a classe 4, portanto
c=4. Para o dia 16 de maio temos,
16 =2 (mod 7), portanto 4 +2 =6, logo

uma sexta-feira.

Tomando como referéncia o més de
junho de 2003, os valores das constantes dos
meses restantes estao calculados na tabela 2.
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Tabela 2

Constantes dos Meses do Ano de 2003

JAN [ FEV [ MAR | ABR | MAIO | JUN | JUL | AGO [ SET | OUT | NOV | DEZ
3 6 6 2 4 0 2 5 1 3 6 1

Obs.: O més de referéncia sempre terd
a constante igual a zero, qualquer més do
ano pode ser tomado como referéncia, bas-
ta relacionar os dias da semana com as clas-
ses residuais médulo 7.
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